îíõ, ŒÅÓÎÁ 2006, ìÉÎÅÊÎÁÑ áÌÇÅÂÒÁ É çÅÏÍÅÔÒÉÑ (1 ËÕÒÓ, 2-Ê ÓÅÍ.) ÚÁÄÁÎÉÅ Ć 1

ðÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ

á1⋄1^∘. óËÏÌØËÏ ÉÍÅÅÔÓÑ Á) ÔÏÞÅË Â) k-ÍÅÒÎÙÈ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ n-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ÉÚ q ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

á1⋄2^∘. îÁÐÉÛÉÔÅ ÔÏÞÎÕÀ ÏÃÅÎËÕ ÓÎÉÚÕ ÎÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ d_1-ÍÅÒÎÏÇÏ É d_2-ÍÅÒÎÏÇÏ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ P_n. åÓÔØ ÌÉ ÎÁ P_2 ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÐÒÑÍÙÅ?

á1⋄3. ðÕÓÔØ L_1; L_2 ⊂ P_n | ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÅÊ d_1 É d_2, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ d_1 +d_2 = n−1. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ p ∈ P_n \(L_1 ⊔L_2) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ∋ p, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ËÁË L_1, ÔÁË É L_2.

á1⋄4 (ÌÉÎÅÊÎÁÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ). ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ~F : P(V ) � P(V ), ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ F : V^∼� V ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ (ÓÏËÒ. ÌÐÐ). œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ: Á) ~F = ~G ⇐⇒ F = ˘ · G, ÇÄÅ ˘ | ÎÅÎÕÌÅŒÁÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ?

Â) ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÌÐÐ ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ? Œ) ÌÀÂÙÅ (n + 2) ÒÁÚÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÎÁ P_n, ÎÉËÁËÉÅ (n + 1) ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÁ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÊ ÇÉÐÅÒ- ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÔÓÑ Œ ÌÀÂÙÅ ÄÒÕÇÉÅ ÔÁËÉÅ (n + 2) ÔÏÞËÉ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÌÐÐ?

á1⋄5. äÌÑ ËÒÉŒÙÈ Œ RP_2, ÚÁÄÁÎÎÙÈ Œ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ U_0 ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ:

Á) y = x^2 Â) y = x^3 Œ) y^2 + (x − 1)^2 = 1 Ç) y^2 = x^2(x + 1) ÎÁÐÉÛÉÔÅ ÉÈ ÇÌÏÂÁÌØÎÙÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ É ÌÏËÁÌØÎÙÅ ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ Œ ÄŒÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ËÁÒÔÁÈ U_1 U_2. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ŒÓÅ ÜÔÉ 12 ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÒÉŒÙÈ.

á1⋄6. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÁÑ ËÏÎÉËÁ^1 ÎÁ CP_2 ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÀ ŒÉÄÁ (t_0 : t_1) → � f_0(t_0; t_1) : f_1(t_0; t_1) : f_2(t_0; t_1) � , ÇÄÅ f_0, f_1, f_2 | ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÓÔÅÐÅÎÉ 2. óËÏÌØËÏ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÏÇÕÔ ÉÍÅÔØ ÄŒÅ ËÏÎÉËÉ ÂÅÚ ÏÂÝÉÈ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ?

á1⋄7. œÌÏÖÉÍ ĂÛËÏÌØÎÕÀĄ ÅŒËÌÉÄÏŒÕ ÐÌÏÓËÏÓÔØ R^2 Œ CP_2 Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÊ ÞÁÓÔÉ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÙ U_0.

Á) îÁÊÄÉÔÅ Œ CP_2 ÄŒÅ ÔÏÞËÉ, ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ŒÓÅÈ ËÏÎÉËÁÈ, ŒÉÄÎÙÈ Œ R^2 ËÁË ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. Â) œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ËÏÎÉËÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÜÔÉ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ É ÉÍÅÀÝÁÑ ÈÏÔÑ ÂÙ 3 ÎÅËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙÅ ÔÏÞËÉ Œ R^2, ÂÕÄÅÔ ŒÉÄÎÁ Œ R^2 ËÁË ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ?

á1⋄8 (ËÒÉŒÁÑ œÅÒÏÎÅÚÅ). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ U 2-ÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ ÏÔ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ (t_0; t_1), Á ÞÅÒÅÚ S^dU | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÆÏÒÍ ÓÔÅ- ÐÅÎÉ d ÏÔ (t_0; t_1). œÌÏÖÅÎÉÅ c_d : P_1 = P(U)^{⊂ →d} � P(S^dU) = P_d ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ (ÉÌÉ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ) ÓÔÅÐÅÎÉ d. œÅÒÎÏ ÌÉ ÞÔÏ:

Á) ÐÒÉ 1 ⩽ m ⩽ d ÎÉËÁËÉÅ m + 1 ÔÏÞÅË ÎÁ C_d ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ (m − 1)-ÍÅÒÎÏÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ? Â) ŒÓÑËÁÑ ËÒÉŒÁÑ C ⊂ P_2, ÚÁÄÁŒÁÅÍÁÑ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ ÕÒÁŒ- ÎÅÎÉÅÍ (t_0 : t_1) → � f_0(t_0; t_1) : f_1(t_0; t_1) : f_2(t_0; t_1) � , ÇÄÅ f_0, f_1, f_2 | ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÃÉÅÊ C_d?

Œ^*) úÁÄÁÊÔÅ C_d ÑŒÎÙÍÉ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ (ÎÁÞÎÉÔÅ Ó C_3 ⊂ P_3) á1⋄9. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÒÏÅËÃÉÀ^2 ËÕÂÉËÉ œÅÒÏÎÅÚÅ C_3 ⊂ P_3:

Á) ÉÚ ÔÏÞËÉ t^3_0 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ 3 t^2_0t_1, 3 t_0t^2_1, É t^3_1 Â) ÉÚ ÔÏÞËÉ 3 t^2_0t_1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ t^3_0, 3 t_0t^2_1, and t^3_1 Œ) ÉÚ ÔÏÞËÉ t^3_0 + t^3_1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ t^3_0, 3 t^2_0t_1, and 3 t_0t^2_1 á1⋄10^*. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÞÔÏ ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ P_2 ÎÅ ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÉ.

1ËÏÎÉËÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÌÏÓËÁÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ, ÚÁÄÁŒÁÅÍÙÈ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÓÔÅÐÅÎÉ 2; ÎÅÐÒÉŒÏ- ÄÉÍÏÓÔØ, ÐÏ-ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÓÔØ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ

2ÔÏÞÎÅÅ, ŒÙÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÄÌÑ ÐÒÏÅËÃÉÉ Œ ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ, ÚÁÔÅÍ ÎÁÊ- ÄÉÔÅ ÅÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ, Á ÔÁËÖÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ Œ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ËÁÒÔÅ; ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ, ŒÙÑÓÎÉÔÅ ÞÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ÓÔÅÐÅÎØ ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ É ÅÓÔØ ÌÉ Õ ÎÅč ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔÉ (Ô. Å. ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ É/ÉÌÉ ÏÓÔÒÉÑ)