§3. ïÔÓÔÕÐÌÅÎÉÅ: ÐÕÞËÉ ÐÒÑÍÙÈ, ËÏÎÉËÉ É ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÑ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ.

3.1. ðÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ. äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ m = 0; 1; : : : ; (n − 1) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËÁÎÏÎÉÞÅ- ÓËÁÑ ÂÉÅËÃÉÑ ÍÅÖÄÕ m { ÍÅÒÎÙÍÉ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÍÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ Œ P_n = P(V ) É (n − 1 − m) { ÍÅÒÎÙÍÉ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÍÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ Œ P^×_n^{def}= P(V^∗), ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÁÑ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ L = P(U) Œ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ L^{× def}= P(Ann (U)), ÇÄÅ ÁÎÎÕÌÑÔÏÒ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ U

Ann (U)^{def}= { ¸ ∈V^∗ | ¸(u) = 0 ∀ u∈U }

ÅÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ, ÚÁÄÁÀÝÉÈ U. óÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ L ↔ L^× ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÏ- ÅËÔÉŒÎÏÊ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØÀ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÐÒÉ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÍ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÉ V^{∗∗} = V ÍÙ ÉÍÅÅÍ Ann Ann U = { v ∈V | ¸(v) = 0 ∀ ¸ ∈Ann U } = U, Ô. Å. L^{××} = L.

ðÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÇÅÏÍÅÔÒÉÀ ÎÁ P_n Œ ÇÅÏÍÅÔÒÉÀ P^×_n É ÏÂÒÁÔÎÏ, ÏÂÒÁ- ÝÁÑ ŒËÌÀÞÅÎÉÑ (Ô. Å. L_1 ⊂ L_2 ⇐⇒ L^×_1 ⊃ L^×_2 ) É ÌÉÎÅÊÎÕÀ ÉÎÃÉÄÅÎÔÎÏÓÔØ (Ô. Å. ŒÓÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÁ L_1; L_2; : : : ; L_r ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ m-ÍÅÒÎÏÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ L ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ËÁÖÄÏÅ ÉÚ L^×_1 ; L^×_2 ; : : : ; L^×_r ÓÏÄÅÒÖÁÔ (n − m − 1)-ÍÅÒÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ L^×). îÁÐÒÉÍÅÒ, 3 ÔÏÞËÉ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ 3 ÄÕÁÌØÎÙÅ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÓÏÄÅÒÖÁÔ ÏÂÝÅÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ËÏÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 2.

œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P_2 ÍÙ ÉÍÅÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÓÌÏŒÁÒÉË:

ÐÒÑÍÁÑ ‘ ⊂ P_2 ←→ ÔÏÞËÁ ‘^× ∈P^×_2 ÔÏÞËÁ p ∈ ‘ ÎÁ P_2 ←→ ÐÒÑÍÁÑ p^× ∋ ‘^× ÎÁ P^×_2 ÐÒÑÍÁÑ (p_1; p_2) ⊂ P_2 ←→ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ p^×_1 ∩ p^×_2 ∈ P^×_2 ÔÏÞËÉ p ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÉ Q ←→ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ p^× Ë ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÅ Q^× ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ‘ Ë Q ←→ ÔÏÞËÉ ‘^× ËÏÎÉËÉ Q^×

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.1. þÔÏÂÙ ÐÏÎÑÔØ ÐÏÓÌÅÄÎÉÅ ÄŒÁ ÐÕÎËÔÁ, ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÎÅŒÙ- ÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËŒÁÄÒÉËÉ Q ⊂ P(V ) ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÕÀ ËŒÁÄÒÉËÕ Q^× ⊂ P(V^∗), ÍÁÔÒÉÃÁ çÒÁÍÁ ËÏÔÏÒÏÊ Œ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ V^∗ ÏÂÒÁÔÎÁ Ë ÍÁÔÒÉÃÅ çÒÁÍÁ ËŒÁÄÒÉËÉ Q.

3.1.1. óìåäóôœéå. ëÁÖÄÙÅ 5 ÐÒÑÍÙÈ ÂÅÚ ÔÒÏÊÎÙÈ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ Œ P_2 ËÁÓÁÀÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÉ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. üÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÍ Ë ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ ÉÚ n^∘ 2.4.5. åÓÌÉ ‘_i ∈ P_2 | ÚÁÄÁÎÎÙÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ (ÁŒÔÏÍÁÔÉÞÅÓËÉ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ) ËÏÎÉËÁ Q^×, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ 5 ÔÏÞÅË ‘^×_i ∈P^×_2 , É ‘_i = ‘^{××}_i ËÁÓÁÀÔÓÑ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÉ Q = Q^{××} ⊂ P_2. □

3.2. äÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ É ËÏÎÉËÉ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ Q^ß p ‘� ‘ ÐÒÏÅËÃÉÀ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÉ Q ÎÁ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ ‘ ÉÚ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ p∈Q.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.2. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÕ ÐÒÏÅËÃÉÀ ÍÏÖÎÏ ÄÏÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ Œ ÔÏÞËÅ p ÐÒÁŒÉÌÏÍ p −→ ‘ ∩ T_pQ ÄÏ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ, ËÏÔÏÒÏÅ Œ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÂÕÄÅÔ ÚÁÐÉÓÙŒÁÔØÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍÉ ÆÕÎËÃÉÑÍÉ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÙÒÁÚÉÔØ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ t = ß^p_‘ (x) ÞÅÒÅÚ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ x ÕÄÏÂÎÏ Œ ÓÉÓÔÅÍÅ, ÇÄÅ p = (1 : 0 : 0), Á ‘ ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ x0 = 0 (ÔÏÇÄÁ t = (0 : x1 : x2)). þÔÏÂÙ ÐÏÌÕÞÉÔØ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ŒÙÒÁÖÅÎÉÅ x = (x0 : x1 : x2) ÞÅÒÅÚ t = (0 : t1 : t2), ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÕÍÅÔØ ÒÅÛÁÔØ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ É ÎÁÈÏÄÉÔØ ŒÔÏÒÏÊ ËÏÒÅÎØ ËŒÁÄÒÁÔÎÏÇÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ, ÐÅÒŒÙÊ ËÏÒÅÎØ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÉÚŒÅÓÔÅÎ. ïÂÅ ÜÔÉ ÐÒÏÃÅÄÕÒÙ ÔÒÅÂÕÀÔ ÐÒÉÍÅÎÅÎÉÑ ÌÉÛØ ÞÅÔÙÒčÈ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÈ ÏÐÅÒÁÃÉÊ, Ô. Å. ÉÈ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÁÃÉ- ÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ t.

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÐÁÒÙ ÐÒÑÍÙÈ ‘_1, ‘_2 ÎÁ P_2 ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ËÏÎÉËÁ Q Ó ÄŒÕÍÑ ÏÔÍÅÞÅÎ- ÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ p_1; p_2 ∈ Q ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ

fl^{p2p1}_Q : ‘_1^∼� ‘_2 ;

18 áÌÇÅÂÒÁ, 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ

ŒÏÚÎÉËÁÀÝÉÊ ËÁË ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÐÒÏÅËÃÉÊ fl^{p2p1}_Q^{def}= ß^{p2}_{‘2} ∘ ( ß^{p1}_{‘1}

)_{−1} (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄1).

îÁ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ ÌÀÂÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ‘_1^fl� ‘_2 ÍÏÖÎÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏ- ÇÉÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ fl^{p2p1}_Q ÄÌÑ ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÈ Q É p_1; p_2 ∈ Q. óËÁÖÅÍ, ÅÓÌÉ fl ÐÅ- ÒÅŒÏÄÉÔ ÔÒÏÊËÕ ÔÏÞÅË a_1; b_1; c_1 ∈ ‘_1 Œ ÔÒÏÊËÕ ÔÏÞÅË a_2; b_2; c_2 ∈ ‘_2, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ŒÚÑÔØ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ p_1, p_2 ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÎÉËÁËÉÅ 4 ÉÚ 5 ÔÏÞÅË p_1, p_2, (a_1 p_1) ∩ (a_2 p_2), (b_1 p_1) ∩ (b_2 p_2), (c_1 p_1) ∩ (c_2 p_2) ÎÅ ÂÙÌÉ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄2) É ÐÒÏŒÅÓÔÉ Q ÞÅÒÅÚ ÜÔÉ 5 ÔÏÞÅË (ÜÔÏ ÕÖÅ ÄÅÌÁÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÓÐÏÓÏÂÏÍ). ñÓÎÏ, ÞÔÏ fl = fl^{p2p1}_Q , ÐÏÓËÏÌØËÕ ÏÎÉ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ ÎÁ 3 ÔÏÞËÁÈ a_1; b_1; c_1.

p_2 p_1

‚^{p2 p1}_Q (x) x ‘_1

‘_2

Q

• • • •

Q

‘_2

‘_1 p_2

p_1

c_2 b_2 a_2 c_1 b_1

a_{1•} • • •

•

•

•

•

•

•

•

òÉÓ. 3⋄1. ëÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÄŒÕÈ ÐÒÏÅËÃÉÊ. òÉÓ. 3⋄2. ëÁË ÐÏÄÏÂÒÁÔØ p_1, p_2.

îÁÐÒÉÍÅÒ, ÞÔÏÂÙ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ‘_1^fl

p2p1

Q � ‘_2 ÃÅÎÔÒÁÌØÎÕÀ ÐÒÏÅËÃÉÀ^1 ‘_1^{flO}� ‘_2, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÕÀ x ∈ ‘_1 Œ fl_O(x) = (x O) ∩ ‘_2, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄3) ŒÙÂÒÁÔØ p_1, p_2 ÎÁ ÐÒÑÍÙÈ (ad) É (be), ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÐÁÒÙ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÈ ÔÏÞÅË a, d = fl_O(a) É e, b = fl_O(e) É ÐÒÏŒÅÓÔÉ ËÏÎÉËÕ Q ÞÅÒÅÚ 5 ÔÏÞÅË p_1, p_2, a, b, c (ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ fl^{p2p1}_Q = fl_O ÌÅÇËÏ ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ ÐÏ ÔÒčÍ ÔÏÞËÁÍ: c −→ c, a −→ d, e −→ b).

• •

• •

‘_1 ‘_2

p_2 p_1 d e a b c_•

O •

• •

x3 x^2

x1 p_5 p_4

p_3

p_2 p_1

L3 L2 L1 O ‘_2 ‘_{1 •}

• •

•

• •

•

•

•

•

• • • •

•

òÉÓ. 3⋄3. úÁÍÅÞÁÔÅÌØÎÏÅ ÓÏŒÐÁÄÅÎÉÅ. òÉÓ. 3⋄4. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ËÏÎÉËÉ.

3.2.1. ðÒÉÍÅÒ: ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ËÏÎÉËÉ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ. ðÒÅÄÙÄÕÝÅÅ ÚÁÍÅÞÁÎÉÅ ÐÏÚŒÏÌÑÅÔ, ÄÅÊÓÔŒÕÑ ÏÄÎÏÊ ÔÏÌØËÏ ÌÉÎÅÊËÏÊ, ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÓËÏÌØ ÕÇÏÄÎÏ ÐÌÏÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ËÏÎÉËÉ Q, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÚÁÄÁÎÎÙÅ 5 ÔÏÞÅË p_1; p_2; : : : ; p_5, ÎÉËÁËÉÅ 3 ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ŒÏÓÓÔÁÎÏŒÉÍ ÒÉÓ. 3⋄3, ÐÒÏŒÅÄÑ ÐÒÑÍÙÅ ‘_1 = (p_3p_4), ‘_2 = (p_4p_5), É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÕÀ ÐÒÏÅËÃÉÀ ‘_1^{flO}� ‘_2 ÉÚ ÔÏÞËÉ O = (p_1p_5) ∩ (p_2p_3) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄4). üÔÁ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÄÒÕÇ Œ ÄÒÕÇÁ ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ‘_1 ∩ L, ‘_2 ∩ L, ŒÙÓÅËÁÅÍÙÅ ÎÁ ‘_1, ‘_2 ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ L ∋ O. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ‚_O = ‚^{p2 p1}_Q , ÐÒÑÍÁÑ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ p_1 Ó ‘_1 ∩ L, É ÐÒÑÍÁÑ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ p_2 Ó ‘_2 ∩ L, ÄÏÌÖÎÙ ÐÅÒÅÓÅËÁÔØÓÑ Œ ÔÏÞËÅ x ∈ Q. ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ŒÁÒØÉÒÕÑ L ∋ O, ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÐÏÌÕÞÁÔØ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ x ∈ Q, ËÁË ÎÁ ÒÉÓ. 3⋄4, ÇÄÅ ÔÏÞËÉ x_1, x_2, x_3 ÐÏÓÔÒÏÅÎÙ ÐÏ ÐÒÑÍÙÍ L_1, L_2, L_3.

1ÉÚ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ O ∉ ‘1 ∪ ‘2

3.2.2. ðòåäìïöåîéå (ôåïòåíá ðáóëáìñ). ûÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË p_1; p_2; : : : ; p_6 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ŒÐÉÓÁÎ Œ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÕÀ ËÏÎÉËÕ, ËÏÇÄÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ 3 ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÏ- ÄÏÌÖÅÎÉÊ ÅÇÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ: (p_1p_2)∩(p_4p_5), (p_2p_3)∩(p_5p_6), (p_3p_4)∩(p_6p_1) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄5).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÒÏŒÅÄÅÍ ËÏÎÉËÕ Q ÞÅÒÅÚ ÐÑÔØ ŒÅÒÛÉÎ p_i | ŒÓÅ, ËÒÏÍÅ p_4. ðÕÓÔØ ‘_1 = (p_1p_6), ‘_2 = (p_1p_2), y = (p_5p_6) ∩ (p_2p_3), x = (p_3p_4) ∩ ‘_1, z = (xy) ∩ ‘_2. ôÏÇÄÁ z ∈‘_2 ÅÓÔØ ÏÂÒÁÚ x∈‘_1 ÐÒÉ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÉ ‘_1^{fly}� ‘_2 ÉÚ y, ËÏÔÏÒÁÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÅÊ ‚^{p2 p1}_Q . óÔÁÌÏ ÂÙÔØ, ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ (p_3p_4) ∩ (p_5z) ÌÅÖÉÔ ÎÁ Q , ÅÓÌÉ É ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ p_4 = (p_3p_4) ∩ (p_5z). □

z y x p_6

p_5

p_4 p_3 p_2 p_1

•

•

•

• • •

òÉÓ. 3⋄5. œÐÉÓÁÎÎÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË. òÉÓ. 3⋄6. ïÐÉÓÁÎÎÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË.

3.2.3. óìåäóôœéå (ôåïòåíá âòéáîûïîá). ûÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË p_1; p_2; : : : ; p_6 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÏÐÉÓÁÎ ŒÏËÒÕÇ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÉ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ÇÌÁŒÎÙÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ (p_1p_4), (p_2p_5), (p_3p_6) ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄6).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. üÔÁ ÔÅÏÒÅÍÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÁ Ë ÔÅÏÒÅÍÅ ðÁÓËÁÌÑ. □

3.3. ìÉÎÅÊÎÙÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÐÕÞËÏŒ. óÅÍÅÊÓÔŒÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÉÇÕÒ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÕÞËÏÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÕÅÔÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. îÁÐÒÉÍÅÒ, ŒÓÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ ÄÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ p ∈ P_2 ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÐÕÞÏË, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÉÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ÐÒÏÂÅÇÁÀÔ ÐÒÑÍÕÀ p^× ∈ P^×_2 . áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, ÞÅÒÅÚ ÌÀÂÏÅ ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ L ⊂ P_n ËÏÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 2 ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÐÕÞÏË ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÅÊ H ⊂ P_n, ÔÒÁÄÉÃÉÏÎÎÏ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍÙÊ |h − L| (ÞÔÏ ÞÉÔÁÅÔÓÑ ËÁË ĂŒÓÅ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÅ LĄ) ÉÌÉ L^× ∈P^×_n .

åÓÌÉ ÚÁÄÁÎÙ ÄŒÁ ÔÁËÉÈ ÐÕÞËÁ L^×_1 , L^×_2 É ÅÝč 3 ÔÏÞËÉ a; b; c ∈ P_n \ (L_1 ∪ L_2), ÎÉËÁËÉÅ 2 ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÉ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÐÕÞËÏŒ L^×_i , ÔÏ ÉÍÅÅÔÓÑ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ L^×_1^{flabc}� L^×_2 , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÊ ÔÒÉ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ a, b, c ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÅÒŒÏÇÏ ÐÕÞËÁ Œ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ ÔÒÉ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ŒÔÏÒÏÇÏ ÐÕÞËÁ.

òÉÓ. 3⋄7. üÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÐÕÞËÏŒ. òÉÓ. 3⋄8. ðÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÐÕÞËÏŒ.

3.3.1. ðÒÉÍÅÒ: ŒÓÑËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÄŒÕÈ ÐÕÞËÏŒ ÐÒÑÍÙÈ p^×_1 , p^×_2 ÎÁ P_2 ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÔÒÏÊËÏÊ ÔÏÞÅË a, b, c, ÎÉ- ËÁËÉÅ 2 ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ ÎÉ p_1, ÎÉ p_2, É ÐÏÓÙÌÁÅÔ (p_1a) −→ (p_2a), (p_1b) −→ (p_2b), (p_1c) −→ (p_2c).

20 áÌÇÅÂÒÁ, 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ

ðÒÉ ÜÔÏÍ ÄÌÑ (ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ!) ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ 5 ÔÏÞÅË p_1, p_2, a, b, c ËÏÎÉËÉ Q ŒÏÚÎÉËÁÀÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÄŒÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÒÁÚÎÙÈ ŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ.

œ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄7), ËÏÇÄÁ Q ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÁ (Ô. Å. ÎÉËÁËÉÅ 3 ÉÚ 5 ÔÏÞÅË ÎÅ ËÏÌÌÉ- ÎÅÁÒÎÙ), ÇÒÁÆÉË ÉÎÃÉÄÅÎÔÎÏÓÔÉ^2 ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ‚_{abc} ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó Q. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, Q ÔÁËÖÅ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ p^×_1^{flQ}� p^×_2 ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ ‘ → ‘^′ ⇐⇒ ‘ ∩ ‘^′ ∈ Q, É ÅÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÎÁ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ a, b, c ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ‚_{abc}.

œ ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄8), ËÏÇÄÁ Q ÐÒÉŒÏÄÉÍÁ, ÏÎÁ ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ (p_1p_2) É ÄÒÕÇÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ‘, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ ËÁË ÍÉÎÉÍÕÍ ÄŒÅ ÉÚ ÔÒčÈ ÔÏÞÅË a, b, c (ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÎÉËÁËÉÅ 2 ÔÏÞËÉ ÉÚ a; b; c ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ ÎÉ Ó p_1, ÎÉ Ó p_2), É ÔÏÇÄÁ ÇÒÁÆÉË ÉÎÃÉÄÅÎÔÎÏÓÔÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ‚_{abc} ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ‘ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄8).

a_1

b_1

c_1 b_2

a_2

c_2

‘_2

‘_1

‘_2 = p^×_2

‘_1 = p^×_1

• b_1 x_1 a_1

a_2

x_2

a_2

c_1 = c_2

L •

•

•

• • •

•

òÉÓ. 3⋄9. üÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ. òÉÓ. 3⋄10. ðÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.3. ðÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÉ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÂÒÁÚ ÄÁÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ (‘∈p^×_1 ) ÐÒÉ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÍ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ p^×_1^{flabc}� p^×_2 .

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÒÏŒÅÄčÍ ÐÒÑÍÕÀ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ (p1b) ∩ (p2c) É ‘x ∩ (a c) É ÏÔÍÅÔÉÍ ÔÏÞËÕ, ÇÄÅ ÜÔÁ ÐÒÑÍÁÑ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÕÀ (b c); ÉÓËÏÍÁÑ ÐÒÑÍÁÑ fl_{abc}(‘) ÔÏÖÅ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÜÔÕ ÏÔÍÅÞÅÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

ðÅÒÅÆÏÒÍÕÌÉÒÕÑ ÒÁÚÏÂÒÁÎÎÙÅ ÔÏÌØËÏ ÞÔÏ ÐÒÉÍÅÒÙ ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÍ ÑÚÙËÅ, ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÕÀ ËÌÁÓÓÉÆÉËÁÃÉÀ ŒÓÅÈ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ‘_1^∼� ‘_2 ÍÅÖÄÕ ÄŒÕÍÑ ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ ÎÁ P_2.

3.3.2. óìåäóôœéå. åÓÔØ ÒÏŒÎÏ ÄŒÁ ÔÉÐÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ‘_1^∼� ‘_2. üÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÍ ËÏÎÉËÁÍ Q, ËÁÓÁÀÝÉÍÓÑ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ‘_1 É ‘_2, É ŒÓÑËÉÊ ÔÁËÏÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ fl_Q ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÔÏÞËÕ x ∈ ‘_1 Œ ÔÁËÕÀ ÔÏÞËÕ y ∈ ‘_2, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ (x y) ËÁÓÁÅÔÓÑ Q (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄9). ðÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÉÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚ- ÍÙ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÕÀÔÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ L ∈ P_2 \ (‘_1 ∪ ‘_2) É ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÔ ÓÏÂÏÊ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÅ ÐÒÏÅËÃÉÉ ‘_1^{flL}� ‘_2 (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄10). □

3.3.3. óìåäóôœéå. äŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC É A^′B^′C^′ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÙ Œ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ËÏÎÉËÕ Q, ËÏÇÄÁ ÏÎÉ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÏÐÉÓÁÎÙ ŒÏËÒÕÇ ÏÄÎÏÊ É ÔÏÊ ÖÅ ËÏÎÉËÉ Q^′.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. äÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ ÉÍÐÌÉËÁÃÉÀ Ă⇒Ą | ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÁÑ ÉÍÐÌÉËÁÃÉÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÁ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÑÍÙÅ ‘ = (Aó), ‘^′ = (A^′ó^′) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄11) É ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ‘^fl� ‘^′, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÝÉÊ ÓÏÂÏÊ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ ÐÒÏÅËÃÉÉ ‘ ÎÁ Q ÉÚ B^′ É ÐÒÏÅËÃÉÉ Q ÎÁ ‘^′ ÉÚ B. ïÎ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ A → L^′, C → K^′, K → C^′, L → A^′ É, ÐÏ ÓÌÅÄÓÔŒÉÀ ÉÚ n^∘ 3.3.2, ÁÓÓÏÃÉÉÒÏŒÁÎ Ó ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÏÊ Q^′, ËÏÔÏÒÁÑ ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ ËÁÓÁÅÔÓÑ ŒÓÅÈ ÓÔÏÒÏÎ ÏÂÏÉÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ. □

3.3.4. óìåäóôœéå (ðïòéúí ðïîóåìå äìñ ôòåõçïìøîéëïœ^3). åÓÌÉ ÄŒÅ ËÏÎÉËÉ Q, Q^′ ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC, ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ Q É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ Q^′,

2Ô. Å. ËÒÉŒÁÑ, ÚÁÍÅÔÁÅÍÁÑ ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ‘ ∩ fl_{abc}(‘), ËÏÇÄÁ ‘ ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ p^×_1 3Œ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÜÔÏ ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÏ ÄÌÑ ŒÐÉÓÁÎÎÏ { ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ n-ÕÇÏÌØÎÉËÏŒ Ó ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÍ n � 3; ÎÕ Á ÓÌÏŒÏ ĂÐÏÒÉÚÍĄ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÚÁÄÁÞÕ (Œ ÎÁÛÅÍ ÓÌÕÞÁÅ | ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ŒÐÉÓÁÎÎÏ { ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ), ËÏÔÏÒÁÑ, ÅÓÌÉ

ÔÏ ÔÁËÏÊ ÖÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË A^′B^′C^′ (ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ Q É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ Q^′) ÍÏÖÎÏ ÎÁÒÉÓÏŒÁÔØ ÓÔÁÒÔÏŒÁŒ Ó ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ A^′ ∈ Q.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. œÏÚØÍÅÍ ÌÀÂÕÀ A^′ ∈ Q É ŒÙÂÅÒÅÍ B^′; C^′ ∈ Q ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ (A^′B^′), (A^′C^′) ÑŒÌÑÀÔÓÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÍÉ Ë Q^′ (ÓÎÏŒÁ ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄11). ðÏ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍÕ ÓÌÅÄÓÔŒÉÀ, ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABC É A^′B^′C^′ ÏÂÁ ÏÐÉÓÁÎÙ ŒÏËÒÕÇ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÉ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÏÌÖÎÁ ÓÏŒÐÁÄÁÔØ Ó Q^′, Ô. Ë. ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉÛØ ÏÄÎÁ ËÏÎÉËÁ, ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ 5 ÐÒÑÍÙÈ (AB), (BC), (CA), (A^′B^′), (A^′C^′). □

‘_1

x c1 (bc)^× b1 b^× b2 c^× c2 fl(x) a^× a1 a2 ‘_2

(ac)^×

•

•

• •

•

•

•

•

• •

òÉÓ. 3⋄11. œÐÉÓÁÎÎÏ-ÏÐÉÓÁÎÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ. òÉÓ. 3⋄12. îÁÈÏÖÄÅÎÉÅ ‚_Q(x).

3.4. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÏÂÒÁÚÁ x ∈ ‘_1 ÐÒÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ ‘_1^fl � ‘_2, ËÏÔÏÒÙÊ ÚÁÄÁÎ ÓŒÏÉÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÎÁ 3 ÔÏÞËÉ: a_1 −→ a_2, b_1 −→ b_2, c_1 −→ c_2 Œ ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄10). œ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÜÔÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏ ÕÐÒ. 3.3: ÎÁÞÅÒ- ÔÉÍ ÐÒÑÍÕÀ O^× = (b_1a_2); ÚÁÔÅÍ ÐÒÏŒÅÄÅÍ ÐÒÑÍÕÀ ÞÅÒÅÚ x É (a_1a_2) ∩ (c_1c_2) É ÏÔÍÅÔÉÍ ÔÏÞËÕ Åč ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ó O^×; ÔÏÇÄÁ fl(x) ÅÓÔØ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ‘_2 Ó ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÜÔÕ ÏÔÍÅÞÅÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ É ÔÏÞËÕ (b_1b_2) ∩ (c_1c_2) (ÓÒ. ÒÉÓ. 3⋄7 É ÒÉÓ. 3⋄12).

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.4. ðÕÓÔØ Q ⊂ P_2 | ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ËÏÎÉËÁ, ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÁÑ ŒÍÅÓÔÅ Ó ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÒÁÃÉÏ- ÎÁÌØÎÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÅÊ P_1^∼� Q.

Á) ðÏËÁÖÉÔÅ,ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÔÏÞÅË p_1; p_2 ∈ Q É ÐÒÑÍÏÊ ‘ ⊂ P_2 ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Q^fl� Q, ÚÁÄÁÎ- ÎÏÅ ÐÒÁŒÉÌÏÍ: x^fl→ y ⇐⇒ ı^{p1}_‘ x = ı^{p2}_‘ y ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÏ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÐÅÒÅÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÅÊ ËÏÎÉËÉ (Ô. Å. ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ P_1).

Â) îÁÊÄÉÔÅ ÏÂÒÁÚÙ p_1, p_2 É ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÕËÁÚÁÎÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ. Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÁÑ ÐÅÒÅÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÑ Q^∼� Q ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ (ÍÎÏÇÉÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ) ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÒÅÁÌÉÚÏŒÁÎÁ ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÐÏÄÈÏÄÑÝÅÊ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË p_1; p_2 ∈ Q É ÐÒÑÍÏÊ ‘ ⊂ P_2.

Ç) ëÁË ÏÄÎÏÊ ÌÉÛØ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÄÏÂÒÁÔØ (ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ) ÔÁËÉÅ p_1, p_2, ‘ É ÎÁÊÔÉ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÄÌÑ ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÂÉÅËÃÉÉ Q^∼� Q, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÏÊ ÓŒÏÉÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÎÁ 3 ÔÏÞËÉ a; b; c ∈ Q?

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÚØÍÉÔÅ p2 = a.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.5. äÁÎÙ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ËÏÎÉËÁ Q É ÔÒÉ ÔÏÞËÉ A, B, C ŒÎÅ ÎÅč. ðÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÉ ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ËÏÔÏÒÙÊ ŒÐÉÓÁÎ Œ Q, Á ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ A, B, C. óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÜÔÁ ÚÁÄÁÞÁ?

õËÁÚÁÎÉÅ. îÁÞÎÉÔÅ ĂÎÁÉŒÎÏÅĄ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÉÚ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÔÏÞËÉ p ∈ Q É ÏÂÏÚÎÁÞØÔÅ ÞÅÒÅÚ fl(p) ∈ Q ÔÏÞËÕ, ËÕÄÁ œÙ ŒÅÒÎÅÔÅÓØ, ÐÏÂÙŒÁŒ Œ A; B; C. ðÒÉÍÅÎÉÍÏ ÌÉ ÕÐÒ. 3.4 Ë ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÀ p −→ fl(p)?

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.6. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÒÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ Ë ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ.

ÉÓÈÏÄÉÔØ ÉÚ ÎÁÉŒÎÏÇÏ ÐÏÄÓÞčÔÁ ĂÓÔÅÐÅÎÅÊ ÓŒÏÂÏÄÙĄ, ÄÏÌÖÎÁ ÂÙ ÉÍÅÔØ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ ĂÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÏÂÝÅÍĄ ŒÙÂÏÒÅ ÎÁÞÁÌØÎÙÈ ÄÁÎÎÙÈ (Œ ÎÁÛÅÍ ÓÌÕÞÁÅ | ÐÁÒÙ ËÏÎÉË), ÏÄÎÁËÏ, ÏËÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÉÌÉ ÎÅ ÉÍÅÀÝÅÊ ÒÅÛÅÎÉÊ ŒÏÏÂÝÅ (ÄÌÑ ĂÂÏÌØÛÉÎÓÔŒÁĄ ÐÁÒ ËÏÎÉË), ÉÌÉ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÊ, Ô. Å. ÉÍÅÀÝÅÊ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÒÅÛÅÎÉÊ ÓÒÁÚÕ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ËÏÎÉËÉ (ÄÌÑ ÓÐÅÃÉÁÌØÎÙÈ ÐÁÒ ËÏÎÉË)