Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Ăŋăńĺğ, 9 łńăśś Ńĺśšőł Â 13 12 (ďőŕőńŋĺšěńĳŋżľ)

Őą şŕőř£ďőůěŋĺĺ

Šřĺ şřőćŋ£ ŕőř£ďłă. Ňŋőęěśšćő ŋăğżćăěšś£ ůăśšĺůŋő şŕőř£ďőůěŋŋżň (ůşňőň), ěśńĺ ŕřő ŋěłőšőřżě

ŕăřż ěčő ¡ńěňěŋšőć a, b ňőęŋő śłăğăšĳ a 6 b ĺńĺ b 6 a, šăł ůšő ŕřĺ ¡šőň ćżŕőńŋěŋż šřĺ śćőľśšćă:

(1) a 6 a ∀a , (2) a 6 b ĺ b 6 a ⇒ a = b , (3) a 6 b ĺ b 6 c ⇒ a 6 c .

Ŕőďňŋőęěśšćő [. . . x]^{def}= { m ∈ M | m 6 x } ůşňă M ŋăğżćăěšś£ ŋăůăńĳŋżň őšřěğłőň M ďő x. ůşň ŋăğżćăěšś£ şŕőř£ďőůěŋŋżň (ĺńĺ ńĺŋěľŋő şŕőř£ďőůěŋŋżň), ěśńĺ őšŋőÿěŋĺě ŕőř£ďłă őŕřěďěńěŋő ďń£ ń¿ąőľ ŕăřż ¡ńěňěŋšőć. Ć ńĺŋěľŋő şŕőř£ďőůěŋŋőň ňŋőęěśšćě ňőęŋő ććěśšĺ őšŋőÿěŋĺě a < b őğŋăůă¿źěě, ůšő a ≠ b ĺ a 6 b; šőčďă ∀a, b ąşďěš ćżŕőńŋěŋă ăńĳšěřŋăšĺćă: ńĺąő a < b, ńĺąő a = b, ńĺąő a > b. İńěňěŋš

μ∈M ůşňă M ŋăğżćăěšś£ ňĺŋĺňăńĳŋżň, ěśńĺ ∀ x∈M ĺğ ŋěřăćěŋśšćă x 6 μ ćżšěłăěš řăćěŋśšćő x = μ. Ńĺŋěľŋő şŕőř£ďőůěŋŋőě ňŋőęěśšćő ŋăğżćăěšś£ ćŕőńŋě ĺńĺ ĺŋďşłšĺćŋő şŕőř£ďőůěŋŋżň, ěśńĺ ć ń¿ąőň ěčő ŕőďňŋőęěśšćě ĺňěěšś£ ňĺŋĺňăńĳŋżľ ¡ńěňěŋš. Ďćă ćŕőńŋě şŕőř£ďőůěŋŋżţ ňŋőęěśšćă ŋăğżćă¿šś£ ŕőďőąŋżňĺ, ěśńĺ ňěęďş ŋĺňĺ ĺňěěšś£ ćğăĺňŋő őďŋőğŋăůŋőě śőőšćěšśšćĺě, śőţřăŋ£¿źěě ŕőř£ďőł. Łńăśśż ŕőďőąŋżţ ćŕőńŋě şŕőř£ďőůěŋŋżţ ňŋőęěśšć ŋăğżćă¿šś£ šřăŋśťĺŋĺšŋżňĺ ůĺśńăňĺ.

M13^1_2 ⋄1^ffi. Ćż£śŋĺšě, łăłĺě ĺğ şłăğăŋŋżţ ŋĺęě őšŋőÿěŋĺľ À 4 Á ŋă ňŋőęěśšćăţ M £ćń£¿šś£

şŕőř£ďőůěŋĺ£ňĺ ĺ łăłőčő šĺŕă: ă) M = N ĺ a 4 b ⇐⇒ b ďěńĺšś£ ŋă a; ą) šő ęě ďń£ M = Z;

ć) M = N ; Z; Q ś őążůŋżň 6 ďń£ ůĺśěń; č) šő ęě ďń£ M = N ∪ {∞}, čďě ∞ ¿ n ∀ n∈N ; ď) M ěśšĳ ňŋőęěśšćő ćśěţ ŕőďňŋőęěśšć ŋěłőšőřőčő ňŋőęěśšćă A ĺ a 4 b ⇐⇒ a ⊆ b ; ě) M ěśšĳ ňŋőęěśšćő ćěřÿĺŋ őřĺěŋšĺřőćăŋŋőčő čřăťă Č ĺ a 4 b ⇐⇒ ć Č ěśšĳ řěąřő −→ab.

M13^1_2 ⋄2^ffi. Ďăľšě őŕřěďěńěŋĺě ňăłśĺňăńĳŋőčő ¡ńěňěŋšă ůşňă ĺ ŕřĺćěďĺšě ŕřĺňěř ůşňă ś ŋě-

śłőńĳłĺňĺ ňăłśĺňăńĳŋżňĺ ¡ńěňěŋšăňĺ.

M13^1_2 ⋄3^ffi. Ćěřŋő ńĺ, ůšő ń¿ąőľ ŋăůăńĳŋżľ őšřěğőł ŕřőĺğćőńĳŋőčő ůşňă ńĺŋěľŋő şŕőř£ďőůěŋ? M13^1_2 ⋄4 (ŕřĺŋűĺŕ šřăŋśťĺŋĺšŋőľ ĺŋďşłűĺĺ). Ŕşśšĳ ňŋőęěśšćő M ćŕőńŋě şŕőř£ďőůěŋő, ĺ

ŕřő ěčő ¡ńěňěŋšż ćżśłăğăŋő ŋěłőě şšćěřęďěŋĺě U, łőšőřőě ĺśšĺŋŋő ďń£ ňĺŋĺňăńĳŋőčő ¡ńěňěŋšă ňŋőęěśšćă M, ĺ ŕřĺ ćśěţ m ∈ M ĺğ šőčő, ůšő U ĺśšĺŋŋő ∀ x < m, śńěďşěš, ůšő U ĺśšĺŋŋő ďń£ m. Ďőłăęĺšě, ůšő U ĺśšĺŋŋő ∀ m∈M .

M13^1_2 ⋄5. Ňőęěš ńĺ ćŕőńŋě şŕőř£ďőůěŋŋőě ňŋőęěśšćő ążšĳ ŕőďőąŋő śćőěňş ŋăůăńĳŋőňş őšřěğ-

łş, őšńĺůŋőňş őš ćśěčő ňŋőęěśšćă?

M13^1_2 ⋄6. Ďőłăęĺšě, ůšő őšŋőÿěŋĺě a 4 b ⇐⇒ Àa ŕőďőąŋő ŋăůăńĳŋőňş őšřěğłş bÁ ćŕőńŋě şŕő-

ř£ďőůĺćăěš šřăŋśťĺŋĺšŋżě ůĺśńă.

Ŕőńŋżě ůşňż. ůşň M ŋăğżćăěšś£ ŕőńŋżň, ěśńĺ ďń£ łăęďőčő ńĺŋěľŋő şŕőř£ďőůěŋŋőčő ŕőďňŋőęěśšćă

U ⊂ M śşźěśšćşěš ¡ńěňěŋš m∈M, šăłőľ ůšő u 6 m ∀ u∈U .

M13^1_2 ⋄7^* (šěőřěňă ő ŋěŕőďćĺęŋőľ šőůłě). Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąőě őšőąřăęěŋĺě M^f- M ĺğ

ŕőńŋőčő ůşňă ć śěą£, őąńăďă¿źěě śćőľśšćőň x 6 f(x) ∀ x ∈ M , ĺňěěš ŋěŕőďćĺęŋş¿ šőůłş (š. ě. f(x_0) = x_0 ďń£ ŋěłőšőřőčő x_0 ∈M).

Ăłśĺőňă ćżąőřă ćţőďĺš ć śŕĺśőł ăłśĺőň ÀśšřőčőľÁ šěőřĺĺ ňŋőęěśšć ĺ şšćěřęďăěš, ůšő ć ń¿ąőň

ňŋőęěśšćě ŋěŕşśšżţ ňŋőęěśšć ňőęŋő ćżąřăšĳ ŕő őďŋőňş ¡ńěňěŋšş ĺğ łăęďőčő ňŋőęěśšćă (ĺŋăůě čőćőř£, ďń£ ń¿ąőčő ňŋőęěśšćă M, ¡ńěňěŋšż łőšőřőčő śăňĺ śşšĳ ŋěŕşśšżě ňŋőęěśšćă, śşźěśšćşěš őšőąřăęěŋĺě f ĺğ M ć őąžěďĺŋěŋĺě ćśěţ ňŋőęěśšć M ∈M, šăłőě ůšő f(M) ∈ M ∀ M ∈M ).

M13^1_2 ⋄8^*. Ćżćěďĺšě ĺğ ăłśĺőňż ćżąőřă ĺ ğăď. M13^1_2 ⋄7 śńěďş¿źĺě ďćă şšćěřęďěŋĺ£^1:

ă) (ńěňňă Űőřŋă) Ć ń¿ąőň ŕőńŋőň ůşňě ěśšĳ ňăłśĺňăńĳŋżľ ¡ńěňěŋš. ą) (šěőřěňă Űěřňěńő) Ń¿ąőě ňŋőęěśšćő ňőęŋő ćŕőńŋě şŕőř£ďőůĺšĳ.

1řěÿěŋĺě ¡šĺţ (ćěśĳňă šřşďŋżţ) ğăďăů ŋě śšżďŋő ŕőďčń£ďěšĳ ć łŋĺčăţ: Ćăŋ Ďěř Ćăřďěŋ. Ăńčěąřă. Ň. ÀŇĺřÁ (1976), śšř. 246{249 ĺńĺ Ŕ. Ś. Ăńěłśăŋďřőć. Ććěďěŋĺě ć šěőřĺ¿ ňŋőęěśšć ĺ őąźş¿ šőŕőńőčĺ¿.. Ň. ÀŊăşłăÁ (1977), śšř. 80{83.