íÁÔáÎ ÄÌÑ 9 ĂæĄ ËÌÁÓÓÁ 179-Ê ÛËÏÌÙ ìÉÓÔÏË Ć 12^1_2 (ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÊ, ÎÏ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÙÊ)

òÁÄÉËÁÌØÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ

(ÎÁÐÏÍÉÎÁÎÉÑ ÉÚ ÁÌÇÅÂÒÙ ÐÅÒÅÄ ÇÒÑÄÕÝÉÍÉ ÜËÚÁÍÅÎÁÍÉ)

. . . ÚÄÅÓØ ŒÁÍ ÎÅ ÕÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ: ÔÕÔ ÇÏÌÏŒÏÊ ÄÕÍÁÔØ ÎÁÄÏ!

(ÉÚ ÁÒÍÅÊÓËÏÇÏ ÀÍÏÒÁ)

áÂÓÏÌÀÔÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ |a − b| (ÞÉÔÁÅÔÓÑ ĂÍÏÄÕÌØ a ÍÉÎÕÓ bĄ) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÒÁÓ-

ÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ a É b ÎÁ ÞÉÓÌÏŒÏÊ ÐÒÑÍÏÊ R^1. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, |a − b| = |b − a| ÒÁŒÎÏ ÔÏÊ ÉÚ ÄŒÕÈ

ÒÁÚÎÏÓÔÅÊ (a − b), (b − a), ËÏÔÏÒÁÑ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÁ. œÍÅÓÔÏ |a − 0| = |0 − a| ÐÉÛÕÔ ÐÒÏÓÔÏ |a|.

M12^1_2 ⋄1^∘. éÚ ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ ÎÉÖÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÊ ŒÅÒÎÙÅ ÄÏËÁÖÉÔÅ, Á ÎÅŒÅÒÎÙÅ ÏÐÒÏŒÅÒÇÎÉÔÅ É,

ÐÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ, ÉÓÐÒÁŒØÔÅ: Á) ff fi ¡ a b ⇒ ff fi ¡ ff + a

fi + b ¡ a b ∀ ff; a; fi; b∈R Ó fi; b ¿ 0 ;

Â) a ⩽ b É ff ⩽ fi ⇒ a fi ⩽ b ff ∀ a; b; ff; fi ∈R ; Œ) |a − b| + |b − c| = |a − c| ∀ a; b; c∈R ;

Ç) |a| − |b| ⩽ |a − b| ∀ a; b ∈R ; Ä) |a| + |b| ⩾ |a + b| ∀ a; b∈R ; Å) √ x^2 = x ∀ x∈R .

M12^1_2 ⋄2. âÅÚ ÐÏÍÏÝÉ ËÁÌØËÕÌÑÔÏÒÁ ŒÙÑÓÎÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÏÌØÛÅ: Á) √ 37 − 6 ÉÌÉ 1�10; Â) √ 3 − √ 2 ÉÌÉ √ 5 − 2 Œ) 1 √ 2 − 1

ÉÌÉ 5; Ç)^3 √ 60 ÉÌÉ 2 +^3 √ 7. M12^1_2 ⋄3. ëÁËÉÅ ÉÚ ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ ÎÉÖÅ ÐÁÒ ÞÉÓÅÌ ÏÂÒÁÔÎÙ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ:

Á) 2 − √ 3 É 2 + √ 3 ; Â) ( 2 √ 20 + 9

)_{100} É ( 2 √ 20 − 9

)_{100}

; Œ) ( 7 + 5 √ 2 )_3 É ( 7 − 5 √ 2 )_3 ,; Ç) ( 7 + 5 √ 2 )_4 É ( 7 − 5 √ 2 )_4

; Ä) 3 + √ 2 É 3 − √ 2 ; Å)^3 √ 9 − 3 É 3^3 √ 3 + 2^3 √ 9 + 4 .

M12^1_2 ⋄4. éÚÂÁŒØÔÅÓØ ÏÔ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ Œ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅ: Á) 3 √ 7 − 2

; Â) √ 5 − √ 7 √ 5 + √ 7 ; Œ) 2 3√ 3 + 1

; Ç) 3√ 3 −^3 √ 5 3√ 3 +^3 √ 5 ; Ä) 1 1 +^3 √ 2 +^3 √ 4 ; Å^*) 1 √ 2 +^3 √ 2 ; Ö^*) 1 3√ x +^3 √ y +^3 √ z . M12^1_2 ⋄5 (ÆÏÒÍÕÌÙ œÉÅÔÁ). œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÉ (x − #_1)(x − #_2) · · · (x − #_Ô) ÒÁÓËÒÙÌÉ ÓËÏÂËÉ É

ÓÇÒÕÐÐÉÒÏŒÁÌÉ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ ÐÏ ÓÔÅÐÅÎÑÍ x. þÅÍÕ ÂÕÄÅÔ ÒÁŒÅÎ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ x^k? éÚ ÓËÏÌØËÉÈ

ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ ÏÎ ÓÏÓÔÏÉÔ?

M12^1_2 ⋄6. ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ÓÒÅÄÉ ËÏÒÎÅÊ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÅÓÔØ:

Á) 1 + √ 7 ; Â) 5 − 2 √ 3 ; Œ) √ 5 É √ 7 ; Ç) √ 3 + √ 2 . M12^1_2 ⋄7. ëÁËÉÍÉ ÄÏÌÖÎÙ ÂÙÔØ ff, fi, ÞÔÏÂÙ (√ ff + √ fi )_2

= a + √ b ÄÌÑ ÄÁÎÎÙÈ a, b ? œÙÄÅÌÑÑ

ÐÏÌÎÙÊ ËŒÁÄÒÁÔ ÉÌÉ ËÕÂ, ÉÚÂÁŒØÔÅÓØ ÏÔ ÎÁÒÕÖÎÅÇÏ ÒÁÄÉËÁÌÁ Œ ŒÙÒÁÖÅÎÉÑÈ: Á) √ 3 + 2 √ 2 ; Â) √ 28 + 10 √ 3 ; Œ) √ 67 + 12 √ 7 ; Ç) √ 12 + 2 √ 35 ; Ä)^3 √ 16 + 8 √ 5 ; Å)^3 √ 37 + 30 √ 3 ; Ö)^3 √ 7 + 5 √ 2 ; Ú)^3 √ 9 √ 3 − 11 √ 2 ; É)^3 √ 21 √ 6 − 23 √ 5 . M12^1_2 ⋄8. ðÕÓÔØ ff; fi ∈ Q. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÐÒÉ ff ≠ fi ÞÉÓÌÁ √ ff + √ fi É √ ff − √ fi ÌÉÂÏ ÏÂÁ

ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ, ÌÉÂÏ ÏÂÁ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ?

M12^1_2 ⋄9. òÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ ÌÉ ÞÉÓÌÁ: Á) √ 5 + √ 3 ; Â) √ 7 + 4 √ 3 − √ 3 ; Œ) (√ 5 + 1

)_3 − (√ 5 − 1

)_3 ; Ç) ( 1 + √ 2 )_5 + ( 1 − √ 2 )_5

; Ä) ( 1 + √ 3 )_{11} + ( 1 − √ 3 )_{11}

; Å) (√ 3 + 1

)_{10} − (√ 3 − 1

)_{10} . M12^1_2 ⋄10. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÅÒŒÕÀ ÔÙÓÑÞÕ ÚÎÁËÏŒ ÐÏÓÌÅ ÚÁÐÑÔÏÊ Õ Á) ( 12 − √ 143 )_{2000}

; Â^*) ( 7 + √ 48 )_{1999} ; Œ^*) ( 7 + √ 50 )_{2000}

; Ç^*) ( 7 + √ 50 )_{2001} . M12^1_2 ⋄11^*. þ-ÅÔÎÁ ÉÌÉ ÎÅÞ-ÅÔÎÁ ÃÅÌÁÑ ÞÁÓÔØ ÞÉÓÌÁ ( 45 + √ 1975

)_{30} ?